
xxeyyy =+− 4'4''

Dall’equazione caratteristica associata :

2

2
044

2

12

=

=
⇒=+−

λ

λ
λλ

per cui un integrale generale dell’equazione risulta :

( )xxececy xx ϕ++= 2

2

2

1

con   ( ) ( ) xebaxx +=ϕ

Per le relative derivate :

( ) ( )

( ) ( ) xxx

xx

ebaxaeaex

ebaxaex

+++=

++=

''

'

ϕ

ϕ

e sostituendo nell’equazione di partenza :

( ) ( ) ( )

( ) xx

xxxxxxx

xeebaax

xeebaxbeaxeaeebaxae

=+−

=++++−++

2

442

dal sistema relativo si ha :     


=

=⇒


=+−

=

2

1

02

1

b

a

ba

a

 Trovare l’integrale generale dell’equazione differenziale .
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con la soluzione particolare dell’equazione :

Volendo verificare il risultato ottenuto :

( )

( ) xxxxxxx

xxxxx

exeexececececy

exexecececy

24224''

222'

2

2

2

2

2

2

2

1

2

2

2

2

2

1

+++++++=

+++++=

da cui sostituendo nell’equazione iniziale :

( )

( )

00

24

32244444

2

2

2

1

2

2

2

2

2

1

2

2

2

2

2

1

=

=

=++++

+++++−+++−

xx

xxxxx

xxxxxxxxxx

xexe

xeexexecec

xeexecececxeexececec

e ciò verifica la bontà del risultato.

( ) xxx exxececy 22

2

2

1 +++=

http//:www.ystudio.it  mail:info@ystudio.it  tel.055 2347188



( )∫∫ +
D

dxdyyx2

dove  ( ){ }32 ,:, xyxyyxD ≤≥ℜ∈=

Dal grafico del Dominio :

Calcolare
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Considerando il dominio normale a x si ha  :

( ) =+∫∫D dxdyyx2

( )

105

38

210

1758415

6

5

5

2

14

1

6

5

5

2

14

2

5
2

22
2

2
2

2
22

0

1

35
7

0

1

24
60

1

2
2

6
4

20

1

0

1

3
3

−=


 +−−
−=




+−−−=





−+=

=





−+=









+−





+=



+=+

−

−−−−
∫∫∫∫∫

xx
x

dxxx
x

dx
x

x
x

x
y

xydxdyyxdx

x

x

x

x
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( ) 1, 2 ++= xyxyyxf

Dalla condizione necessaria per i massimi e i minimi :  

( )

( )



=

=

0,

0,

y

x

yxf

yxf

( )

( )
( ) ( )1,0

0

1

,0,0

0

0

012

01

02

0

21

2

−⇒




=

−=

⇒




=

=

⇒




=+

=+

⇒




=+

=+

P

x

y

P

x

y

yx

yy

xxy

yy

                                                                                                                    Punti critici.

Dalla condizione di sufficienza :

( ) 





=
yyyx

xyxx

ff

ff
yxH ,

12,12

2,0

+=+=

==

yfyf

xff

yxxy

yyxx

           ( ) 



+

+
=⇒

xy

y
yxH

212

120
,

il calcolo dell’Hessiano , ( ) ( )2
12, +−= yyxH  ,  nei punti  21 PeP  risulta negativo determinando

in tali punti dei punti di sella .

 Individuare i punti di massimo e minimo relativo della funzione
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=+∫
γ

dyydxx 22

( ) ( )[ ]

0
3

sen

3

cos
cossencossen

cossencossencossensencos

2

0

3
2

0

32

0

2

2

0

2

2

0

2

2

0

2

2

0

22

=



+




=+−

=+−=+−

∫∫

∫∫∫
ππππ

πππ

tt
tdtttdtt

tdtttdttdttttt

 Calcolare l’integrale curvilineo del campo vettoriale ( ) ( )22 ,, yxyxF =  lungo la curva di

equazioni parametriche [ ]π2,0
sen

cos
∈


=

=
t

ty

tx
 . Stabilire se F è conservativo e in caso

affermativo trovarne una funzione potenziale .
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Il campo vettoriale ( ) ( )22 ,, yxyxF =  è conservativo se :   
( ) ( )

x

yxF

y

yxF

∂

∂
=

∂

∂ ,, 21

00 =

e quindi ∃  una funzione potenziale ( )yxU , .

Per determinare una funzione potenziale , ricorderemo che :

( )

( ) 2

2

,

,

y
y

yxU

x
x

yxU

=
∂

∂

=
∂

∂

        1)

Dalla prima delle 1) si ha :

( ) ( )

( ) ( )yc
x

yxU

ycdxxyxU

+=

+= ∫

3
,

,

3

2

e per la seconda delle 1) :

( )

( ) ( )
3

'

,

3
2

2

y
ycyyc

y
y

yxU

=⇒=

=
∂

∂

e quindi :

( )
33

,
33 yx

yxU +=

http//:www.ystudio.it  mail:info@ystudio.it  tel.055 2347188


